0.1 Podstawowa wiedza o liczbach zespolonych C

e Tworzg cialo, przestrzen liniows, metryczng zupetng, unormowang oraz Banacha
e Element: z = a + b:

e Suma: zy =a+bi, 2o =b+di z+ 2= (a+c)+i(b+d)

e Roznica: 21 =a+bi, zp=b+di 21 —2 = (a —c)+i(b—d)

o lloczyn: zy =a+bi, 29 =b+di z -z = (ac — bd) + i(ad + bc)

. _ ; _ - 21 __ ac+bd -bc—ad
e lloraz: z1 =a+bi, zo=b+ di T =0p Tioe

e Sprzezenie: Z =a — bn

e Modut: |z| = Va2 + b2

o Czes¢ rzeczywista: Re(z) = a

e Czes¢ urojona: Im(z) =b

e Argument: arg(z) = {¢ € R: Re(z) = |z| - cosp, Im(z) = |z| -sing} \ {0}
e Argument gtéwny: wartos¢ argumentu z przedziatu (—m, 7]

e Posta¢ trygonometryczna: z = |z| - (cos ¢ + isin )

e Posta¢ wykladnicza: z = |z]e

e Wzér Eulera: e = cos ¢ + isin ¢
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e Sinus: sinz =
e Cosinus: cosz =

0.2 Gloéwne zaleznosci

o 2| =0<2=0 o 2z = |z|? .%:‘Z%

o [2122] = |21][ 2] L tn=T+7  THm=7 %

ez =1z o |z —|—22|2 + |z — 22|2 = 2(|Z1|2 + |Z2|2> e Re(z) < |Re(2)] < |2
o Im(z) < [Im(z)| < |z| @ [z1 & 2o <[z1] + [ 2] o Re(z) = 2=

o |z — 2| = ‘|zl| — ],22” ® 2129 = |21||22| - (cos(p1 + p2) + isin(pr + a)) ® 2" = |z| - (cos np + sinnyp)

o Im(z) = (2 —2) o 2| = |7

0.3 Twierdzenia i fakty

0.3.1 Ciagi i szeregi liczbowe
e Cigg {z,} CCmagranicege C<—= Vv I V |z,—9g|<e

e>0 nogeN n>=ng
e lim |2,/ =0= lim 2, =0
n—oo n—oo

0.3.2 Podstawowe funkcje zespolone
e Granica w punkcie: lim f(z) =g& vV 3V 0<|z—2]<d=|[f(z) —g| <¢

e>0 6>0 zeD
o [ jest claglta W 20 & Veso Fss0 Vaen 0 <[z — 20| <0 = [f(2) — 20| <&
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